
Funzioni complesse come trasformazioni

I. Introduzione
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Soluzioni di zn = 1

potenze intere
II.Polinomi
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III. Serie di potenze

Il mistero delle serie di potenze reali

→

4



5



{Pn(z)} converge ad A nel punto z = a sse

∀ε ∃ N : |A− Pn(a)| < ε, ∀n > N

Criterio di Cauchy: P (a) converge sse ∃N : |Pn(a)−Pm(a)| < 2ε, n, m > N

P (z) è detta assolutamente convergente per z = a se la serie reale converge per z = a

1. Se P (z) è assolutamente convergente in qualche punto, allora è anche
convergente in quel punto.

Il disco di convergenza

6



2. Se P (z) converge in z = a, allora converge (assolutamente) dappertutto
nel disco |z| < a.

Se P (a) converge |cnan| → 0. Allora ∃M : |cnan| < M , ∀n Se |z| < a allora ρ = |z|/|a| < 1 e quindi |cnzn| < Mρn. Perciò

3. Se P (z) diverge in z = d, allora diverge dappertutto fuori dal cerchio
|z| = d.
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4. Teorema di Abel. Data una serie di potenze complessa P (z) centrata in
k, esiste un cerchio |z−k| = R centrato in k tale che P (z) converge dappertutto
dentro al cerchio e P (z) diverge dappertutto fuori dal cerchio.

Approssimazione di una serie di potenze con un polinomio

5. In ogni punto z del suo disco di convergenza, P (z) può essere approssi-
mata con precisione arbitrariamente grande da un polinomio Pm(z) di grado
sufficientemente elevato.

errore

6. Se P (z) ha disco di convergenza |z| < R, allora P (z) è uniformemente
convergente nel disco chiuso |z| ≤ r, dove r < R.
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Trovare il raggio di convergenza
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La funzione esponenziale
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Seni e coseni
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